
Analiza Matematyczna 2012/2013; Ćw.; inf. D.; sem. I
Temat 04: Granica funkcji jednej zmiennej w punkcie. Granice właściwe i niewłaściwe funkcji. Granice funkcji na krańcach przedziału określoności. Techniki obliczania granic funkcji.

Funkcje ciągłe i ich własności. Własność Darboux. Twierdzenie Weierstrassa o osiąganiu kresów. Pojęcie jednostajnej ciągłości funkcji ciągłej na przedziale domkniętym.
-------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------
Zadanie 1
Uzasadnij poniższe równości. Skorzystaj z definicji Heinego granicy funkcji.
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Zadanie 2
Uzasadnij, że poniższe granice nie istnieją.

(a) 30x x
1lim

→
(b)

x
1sinlim

0x +→
(c)

2
x

xcoslim
∞→

(d) x/10x e1
1lim

+→
(e) )x(Elim

4x →
(f) x2sinelim x

x
−

− ∞→

---
Zadanie 3
Zbadaj, obliczając granice jednostronne, czy istnieją podane granice.
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Zadanie 4
Oblicz poniższe granice. Skorzystaj z twierdzeń o arytmetyce granic.
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Zadanie 5
Uzasadnij poniższe równości. Skorzystaj z twierdzenia o trzech funkcjach.
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Zadanie 6
Uzasadnij poniższe równości. Skorzystaj z twierdzenia o dwóch funkcjach.
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Zadanie 7
Oblicz poniższe granice. Skorzystaj z granic podstawowych wyrażeń nieoznaczonych.
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Zadanie 8
Uzasadnij ciągłość poniższych funkcji na R. Skorzystaj z definicji Heinego.
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Zadanie 9
Określ zbiory punktów ciągłości poniższych funkcji.
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Zadanie 10
Uzasadnij ciągłość poniższych funkcji na R.
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Zadanie 11
Określ rodzaje nieciągłości poniższych funkcji we wskazanych punktach.
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Zadanie 12
Uzasadnij, że poniższe równania mają jednoznaczne rozwiązania w zadanych przedziałach.
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Znaleźć rozwiązanie równania a) z dokładnością 1/8.
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